
+.

: .

INSTITUTUL NATIONAL
r r t r  . lrrtr4 b  P E N T R U  C R E A I  , *

.  STIINTIFICA SI TEHNICA

l $ s ru  C I?50  3638

TRACES OF R.UNGE DOMAtrNS ON ANALYTIC

SUISSETE

by

M. COLTOIU

SERIES IN N{ATHEI\{ATICSPREPRINT SERIES IN I\ i IATH}

.  No.  6 8/1990

BUCURESTI



?RACES OF RUFdGE NOMAXNS ON ANATYTIC

suBsErs

bv

Bf. COI,TOtrUX)

November 1990

*) Inst i tu te 
of  Mothemct ics,  Rd.  Paci i  22A,79622 Buchores i ,  Romonio.



Tlra.ces of F.u.rr, ln i lclnai irs

tJ ,! t'.! J- I tLt-t": (.-t,

a 1h n  l - n ' i ' ' n n r l r : n ' l ' i 6 1 1
y  "  "  

r r r  \ / l  \ r ' . . L * ' J

Let -c0n be ,z c-l-osed, a:].: i l}rf j-c €,ubset nnd 
'f 

a Pluil i ie clonai.n

Cl l . I t  i -s c. l -c i i r  t l :at  lSnr ' i  is  a Ru:r : ie opon subse-t  of  , ,1, . Inthis

?er i ; ic  provc ' i '1o coi ' -1 i3, : ,se of  i r t is  s iatr : ; re:r t  (Co::o11a:r1r 1;  ,  I :1

j -s a 11u:r;4e opcn sr-r irsr: 'L of a cl-o:;er '1 i l .ncrl),r 'bj-c subset - lc0rl then

c;: ists;  n "?un' . 'c  open- l ;ubsct  5 oi  Cn si- . r .cJr t i r r . t  in-r=D.v  r J L ! \ / ; l  L : t .  L  v  . t ) l t - \ _ y a

In f*c 'L r , re ol ; tn: i "n a stronr:er yr :s i : - l t  (T)reorern 3) I  I f  Dc: l  is  a

?u-::r;;;c opert rsu'bsc'b o:1 .i and. I ic0i1 is a l iolonorpiricr.lJ-y colir;c-' i  coll-

pact  s ' " Ibsct  such that i in- 'cD t i rcn therc e;x j -s 'bs a" i?un3r:  opon r iu l )sc 'h
^j i,l .\, ^./

lc0" t ' ; i . ' i , l r  I icD e.:: i .d 1fl . :"=).

, ' is  a  co l lse i iue i lcc  of  t i r r i - l  la l t  s t ; r . tc i rc ; r 'L  ! 'Je c ] .educe thc foJ-1-o l r i - : :q

6 , - j - r ' r r i  o r r  n . l . / ) : c : r , i  y  o f  i r l - u : : i s . , . : _ i l h r . r ; ro r r i c  : f u ; r c t i o : t s  (? rooos i t i on  Z )  :" *  f  
*  - L Y - ; r \ /  v l v J l P  

\ f  .  

_

Le t  ;c011 be r .  c loscr f  ar ia ly t i -c  su j rsct r l {c0 i1 a l ro lo ; iorp i r ic , r l ly

convcx cot rnec ' i ;  s t - : - l tse 'b  t t  d ,g tL  p lur is11 ' : l rarno: i1 i ,c  func 'b j -on c ln  A. f f

9< o on i i f l .L  ' l ; l to t1 
f  can 1-rc  e: : -Lenr lcd - i ;o  a p l r r r i -snrrher ; ro i r j -c  funct ion

{  o n  0 } 1  s u c h " t h a . t  Q r ,  o n  i { ,

/ a

6 1 .  P r c 1 i ' r L : - " r . r i c s)

I f  ^c0n i r :  a  c lose^ .

subnct thel : r  D i ,s snir ! .

0 (  l )+0(D)  hns  r lensc  in r f l c .

colpnct  ,gL l i rse ' [  Lc*  is r
/\.

r esocc '1 ; ' t o  - l ' )  : . : f  f , = f , l  w lLe l :o

or e qui,rrr-'llellhl";,r, L hqs

r-ooils in . ' : . ,  f  - i ;  is o^.i j) i '

n.n l - r  r r ' f : i . r  s : rL ' l r f : je)  -1,

'Lo bc Ri-rn,,re i-n i

, tentA

r i  * 1 r . t

cir,.

nd'n.

J-  -L , r -

n f t r

'bo vrr

1l-ec1

- l  o e'- 
L.'-

otr cr.naly'r; j-c sulrr ic 'hs

c0t!r0t.u

in

n

thc.r:e

n.n

]-r

Dc,l i r'; n. S *o i rr nr1 rs i'r* , - r  c . ,  L / . v u t t r ,  v . 1 . ,  r . r r

'l-'1.. ̂  rnn n .F --i ^ -1- "iu . i .LL j  I ' r i , : i  L l - -J -L i  t , J -On ] :1 l '1 . 'D

( .t ^r- .J- !Y

l - r l
l 4 l

l T  r r - l  n r n n p n , l r - i  n
| / r r . ! \ /

l .

I  l r ( : ;  ) l  <  sun
Ii

1 s;1'steil o:fl

'c '41 c oi- iDi ' ,c t

ar n1t l r1)v l '  r , ' r . i  J- ' l r

a  m  -  / h r

:1. o1' r_Ltly r" etv(

l l r :n . . 'n  l ro i  inh l rn l r , f ' -

slr lr, ' :ct Lc, 'r" is l :c.*



l -o. l t : : i : i r) i  i  cl . l  l -- 'r  corlvox t ' ; :L'{;h arif ;nc-:o' i ;  ' l ;o 011 i. . l l f  i t  j -s'  }rc. l . l-cl: lorphi,c;.r"1

coi-1ycl i ;  , ; l i i ; l t  "r lnptc' 'r  to , ' . . ,

Th.eo:ren 1, Lc'L ,l.cri)1] bo r.1 c"l-oserl i lnal:, i 'bi-c ;subsetolic0n a hol-o-

:ror'plr, iclt l l :, '  cor.fric... i co;:r"pr.ct sub,lct nnd U nn ollctl ncii l l .r ltourltoocl o:i

I iU, ' . . "  l i l i rcr :-  t l :orc cr j"sts a CP rr" l rrr^ i  rrr-r1I1'1 ' : i r tonj-c fur:ct ion ,-y on 0n

:r'.rc't th^.t y < o c:-r. j'tj:! n::d rf > o o:3. 
't
LU. In i:n..rt j. culn.r, i'.U/i ita"s e. ii;.n-

r l" : , : : ; t ' t  : .1 s: 's;1; t l ' t  o+ iL,r .r ."1l llih ou-::'bo o,'',]. s .

Lc'b u.s recl-l-1 nlso tlrc :fol-1o,-rin,q rcsr:r. l l-t r1'-1e to Gra.uert e.ncl
- i ' ln 

n nrr - '  nr [ i l
L ' . J

Sie j .n  oT len  sub r :e t s  o f
7l

0'' ' .Assur:rc thr'.t

subsc l ,s  o f  C11 't e [o ,or]
n 'F  S l ' l :n i " r  r r r lo ' r r

a)  D t t .  , * ,  i f  t t . t p

b ) f or a:r;,' o1'r, ( x  U ] ) ,  = 0 ,
t . to 

" t  TO

---g*-

<.N /-\ l).,-=';.,-
t ) to  -o

c)  for  ar : ; '  o<t

r - : . -  ̂ - ^  / 1 \  n  \  . i  ( : r  n  l ? r r : r c . n  t .  .
. L * i r ) 1 . i ,  \  .UO t  Do ,  )  r , r  . )  J  L r - r r  L i r u  g rnJ - f  .

f e" Tire nir.r.inre snl 'Ls

l t roposi -b ion 1o L,e 'b  , ' rc0 i1 bc a c loscc]  ana. ly t i -c  ryu l rsctn l icOl l  a

i i .o , l "o , , torp i r j -cr ,1 l ; '  oo.Lv(  jx  co lp l ,c ' i ;  su l i .qet  a : i r l  Lc, r "  [ ]  i io- i .o ; , ror , i : ] r ica11.1r

con\rc:1i co;nr)i :r,ct r:ubsc: ' ' t  r ." l i t i r  i in_,_ci.

t irct: i iUL lr i i r  B. : f lu, ic' lrr, i .1ont,n1 s)rsterir of iLung.;e neii l iL' irouy,irood.s r l .rcirce

i-b is hoIo;lo. i :phi-r::-: ,11;r co:i : tvexr

I'r:o o-i

r , 1I:r Lf J i- ' t : ie 1r:rovc cL tl i ,: i 'o1l_or"ri,rra :

\y
I

l e

Lct  Do.

t ' lc r l  c l : i -x  ts  n .  f  r " l i -1- -

er.roll thilt I

I  I  r f  4

"ol

c ?
{ T 1  1
I  rJJ. I

Lo"l; 1/.

;rrir:Lc,:-11;i

q on CIl]

irc 0n or-i

bc ai f ; : , r  oj-rei t  nci ," ' l r l lour ' rooi l

cor:lvel.{ t lr.ere c:ri.rt:: n, A'Y

o:l iiull , ,5 inc o

s'r;ron11l-;t l lu::

LcV :L,s holoi lor-

l .  s: ' ' . l tha: ' ;  ron i c . lr . i :  rc'1, i

nn,;r  be ehosen io

not ' i ; l i - i - s  J ) i :o r rc - i ' - t ; r r r

snch t j :a 'b  l . lcg<olc . . ;  (  i1  r : , r ic i i ] ; io i r  g

ln ' . ' ,r i ' i ; l i -e. ' , : ,r ' i ' r-r" i ' rc-i ; i .r :rr on 0i] L+l l l i r . t  r"Jo l :rcr.,d.



1*:= 3

-l-i vi c set tir=i;1-1 {,f Z 
"1 

1;l3e:r. Krn.i',=/ ile cait,st,' I'ifl,".cL r'''nd cP< o

oi :  I r ,Lc '1,  Y1

ij i;:tcc tf < o

su ii:f i c.i-r"r:r-i;1;'

. .t /'tC
c " L o o i j e  D ,  u -

l . rc , rcc  Yr , f  ) t= f i  "T: t  "o€Y? 
y/e choote

{:;e'r .- .  I  Vir. :) .o} r ,rhj-c '11 is s ' tci :r  i f  V
t '^'o

. - j r l -or - r r l rood V
t :

r t o
I ;rei/_- I ty(;r)< o

LJ

c tut..l 
o 

-/-- l '\Yt= f ,tt,
n
" 1

at lc i  f (x)<t  ]  r . ; i1 is l r

i.,irc i"i-i ) xo€. aTl c

lJe l ' r ' i iL* , r  n ! ! ,3 i i "1 c  : :u€1. I . " " , Ie  c l "ool jc

q:il ro"f'hrn 'y'*- 
O )t=[:;€].rr- I Vf

" to u \  J-o

So !i ' ,ro lr i11r' .  p-ovtd t lrrt  n, i ,  i-s f; t

r r r , t  - rc  " j . ' i : , '  t l r . r , -h  thc : i t r j - l ' ,  t r . ,  1*

i re t  t . r={ : re  vz lVt t  )<u}u{ t i€r i r \  Y( : i )<o and f  ( : r ) .o} 'c1er : : l ; . '  J , \ } l ' i cDocc ! i

' . ' i t :  s l rei-Ll  n:r ' ( ) ' !7 'e 'u l iat  Do j"s a P'un1;c clo; ' in ' r- j : I  of  t ln"To see t?r j -s \"Je dro-

r  - . , " : l  /  \  ?
f j r- . re D@ =l: .€IJ" l  y(x)<oj r .n,J Dt a4t<a in - fhe fol-- l -otr j .n,g 1:, i r3.1. i  I

r  . -  |  .  1  r  - -  I  .  . ?
) , -= { ; , :€, I"1 V(;r)< oJU{xer i" . , l  ty( : r )<o r i l . ic l  r f  ( ; : )< 'L} , ' l le j l i rst  vci : i .11; . ;  thr i t

t ,  L  f . '

)t -ls i. l t l j-n .lor en;:r o<t <e (,ior t=cx> j-t j-s c-l-co.r th::r. ' 'u \e is &

?nni .1c r io, ; in. j -n i l r  Tj iL) . ' j :o s. ;hor-r 'Lhat D+ is l i "1,o: i .n j . t  r : r i t - l iccs to p: 'ovc

' ;h ' r t  l l t  i r ;  1ocr ,1.1. ; '  i j 'bc ' i -n ,

' i ^ -1 .  *  c , f f l , .C  : : . j r l , .  pO i - - t t .t ' J  tJ  , -o*  *  r . /

l * ,sa i)  xo{f;1 .
' l c  

c l :oose 3 . r I  o l le i l  nc i ; ' i 1 l :our '11 , ;od  1 , r * .

i:Ie'c e II., {1 Do ='1-- n { 
-e Vrl tir( ;: X o} ,'1"

. r ' n  t  . ' . , t
v v

: : .e0Y,  t l : ,on V( : ro) )  o ,  so { : )  o  n , ,  t rn

Case  i i  )  : t o€Y1_  {

bc i i , ' l  opcit . i tcj . ' i l t ; :<lt l ; : ' l ' ,ooi l  of - i i  st.tclt  - i ; l rrr 'h Vrni(1=I "

orr. Trniiuib jlo-Lloi'rs "Li:i;.t cp< o on TanT, if V.,cc$ -ls a

si:rnl - ' l -  oj)ei:r .r ' loi- l : , ] !rbourlroocl o:[ K"Lct U=YluV?= KUA einr].

l lLrr. i : : i -sr.rt ' ' , i1,:: : : ' tott ic l lr . i1(:t ion y ori 0n l iuch . l ;Lrr,t t  
Y<o on

on [U ( w'r icrt e: i : i .s-bs; b. ' , '  l i ] l i .e or:c:r 1) ,", ir :  clc. l l i l :e the opcll

ofl :r^ strch thr:t V-" n'I-r=f "v 4 . Jo - o
'  l: l:,r a 1f,-U-'l(:l 'bri,:, t l{^e 

'F" 
" If

: ' - f  Y-- i-s s;tt  i ' f  : lc 'Lr:;rt1;: r,"r.^. irL1.l. I

. I oc . [ ,  i r encc  V ,  (1 ] r -=
,.o .- -'"o u

i  s  c l r r ) r cn  to  J re  [ j t c  j - n .
' "o

I f  :^ :o€ Y2 ' " ' ' re)11 g( : :o  )< o. ' ,  je  c ' r .oor ic  r ,  Stc i : r  nc j - ' : l r ' 'o , . r rhooc1 V.-  cr rch
-.!n

' L i r r . t  Q ( o  o , l  T I  ( l r e , r c o  . P ( t  o n  1 , /  )  r i n ^  Y  c . r / . " f i l h c : n  V  7 a n , =
I  a r  t '

.  ,  , . ^ o  " o , -  - " C I  " o

1.. :e Yrr ,  I  V ( ; : )< oJ l - r l : : i -ch ' i .s l  3 'bcj-n"I : [  : rn{T2 t" ;e c]roose a Stci-n nei*

fol"Lol"rs thr,."t t /r.on D*=

is  l i t c i . n ,

; l  { f  r \ T
\ . 1 .  V . . L  V . )

r !  d -

rr-'1. so 0l.s1.Z

4 (fl r-f' :l_ T -L ol'1. c.{

n n ' i  r - l r l ' ) r \ r t i ^ ! r r \ n

l -C l_1 .  :1 .5 ' l  r )TC '1-1 I .

. ' n a i  * s n  T +  i  t r
C ;  1 . ,  t t 2 v  o  - L -  r ,  . I . r . l

VC.i l ' i . , i ' i - , :  S t l rC

n, fi tc

). o1
in { '0

[n r*]



ffi

the co:rr l- i tr-ons in t l :r , :  
" lr . lnren 

o"i C.' i :n,ue,rt a, 'rr i  Docqui.e:: ( i : : :oi icr" ' [1i

c') is i ; t  cl i : l r , :ct cot- 'r . , ! : iot irericc o:i l  -1; l :Lc;r1ait i . i : l l tn p:: i . : irr, :- i .rr, l-c iJor pl-uri. ' -

r i,tl;lil;,.,:;,lc ir -l r: :1';-:t c i; i o : t s ) .

I i ;  fo l" l l -o, ; ;s ' thr : . t  ( tnrD* )  :Ls a l iuug;c pnirrn: : ,d.  s incc+ D*

ii 'r 'Ulf,rtxl clo,rr. lcc ' i ;hlt-L Du is .Run.i-;c in 0il '"

t l lc  i r ror : . i l  o: l  l?.roiro: , ; i ' i ; io: :  I  : l i  co '  : i r l .c tc "

Tiri :Of r:: , t  3 " i . ,ct ,1.C,0]f i) ir .  F-]. Cl,OSr:iJ r l iUl- l-1' 'LiC Sutl":gC"b, DC-i a

opcrr l ; ,- i i ; : ;ct : , , . :rr l  I ' lcClr e" l . io-j .o, to, ' :p)i icn1)-;; ,  col lve)i co,.rpalt ,ge-b

' ' ; l :ai i ; f i . ' .ci . i ihe n i l icre e:l ig' is a ;-t : tn-:p open sir- lrtset 5 i t"t  A*

in-r'.1-l airij. ia-&.

R u i t  i ' : r

sucii

t'li-th.

t ' ro  ( ) l

i - , 'e. i i rst : la l<c - i ; j rs. io l -1-or.r : in; i  rc- ' r : r r . ' . rk :  i i ivel l  & i i "bein: : re. : r i fo lc l

' i : i i e r " l  c -v ; j -s ; 'us  a : r  c : l reu : j ' i : i o l r  l . . l cc ; , f * , .5C. : r ,? . . " .cc .1  o f  ; . i  r . ' i : i . t l : r

' ' l  ,- ' ' l - ' i ' rrr- l  rv '1n*1r-\, i tc ' ;  Lu:t.. :c 11onn.:Ln,g such ' l ;hl.-b l ir- ig holo;: lorphic: ' .11;1

ccl:r,r i) ] :  for Ln;.r k€[. i .?] i- 'Ls; fo1.l-ott: ;  cn.si- i-; .r i : i  1. 'rc citoose a C@ r:t: ici t . . ;11;.

p1:-t: . ' i ,- ; i i l . '1.:r: ton',-c e ;:h:,Lrst Lo:.r -f  u: ic'hi.on {p : l l+! i  ar.d. t"/c r l . , : : ." i . te l : , ,=ig'-{st

' : l l :c r : :  d l , - -  i r ;  s r - ic i r  - i : l i l 'b  f  . . ' -  l i : ts  sr , ior : ' ' ; l r  l io iL t t , " i t t f ) rs '1c: 'Lcc E ' -=t . fao, r1"

!o r)rcvf . l : l .o' ." i  t l tr-.  t ' icor(- i ' :n yie cl loor;c-l  i in c:: i 'Lr. '" i . l -s'1;: i-otr Dt!C.Dy'@:1;: ' , 'cc

of  D l r  i - t l ^ .  : :  l - ' l i ; i - r r1) ,  co-r l : - ' ,c t  or r : :1  : j ' - l ' , r ic 'b i i  i t . -Ld ! ' lc  co,  r - i t r r - r r  b  b; ,  i r : . *

r ' l r t^ ' l : - i  nrr  r l  q l .nUCnCc O-9 fclat : ' i , r r :1-y,"  COt: ' ipaCi lU:r . ; , ;e r iO,u:, i : f ,g V-{CC 0n i> Ia . L  I  e  _ - . )

r - n - a  n " " n - - n ' r i  a ,  1 ' \ . - : r  C O : l V L l l l  , i l C Y l C C  * . . C C l J ' . C C .  n .  a : f dr l u - - v r  i v . i _ j J  r . r - v  , !

i t r , r i  fo l l - lors  :  \ i le  c l roose n,  i io lo : - rorp l i ic r , .L ly  convo) i

loi l:r l,ct sr-r ' l tsc' 'r LlcD rrrith Dlcll '  l in. ' 'ci '  "Fror:I Propor;i- i ior:. 1 'bhcrc

c:: ists n I i i t :ni ie dol,rnin l ]rccCIl i  r;r ich 'Llra'L l iul, lcTl l  a, lrd. Urfr icD.Froirr "Ll:r- '

rcjnl. : i t l i  i l , ' i ;  the bei, i*nin1,; o:, i  'blr.c 
1:r:ooi l  rJC cftn choose a Rti l l ,r : ;c d.or; i tLin

./tCC l, l1 , laul-,c1,r- . : . :rd T, i-s rrol-o,: io: lplr i-ci i l - l- l ,r  co11v:lx,Cle l .r '-1.1' D.cT, f l , '"CI)u
_ r -  l  t  - - - l  

r  I  r  I  II L

l l o i : r  a lsLr - r , rc  thn , t  ! "J t  L1 l ,y r  cor :L i j ' [ ] ruc ' i ; cd-  Y . , r . . .  e ' r ' ra  t ' r i . th  'L l ie  rcq t r i : : c11

s 'utch 'b i l ' l 'L  Y. .  i ;
I

D.c : ' i . f i : ^ " cD"
;l -l

'1, 'c rlci: ine V1

prc) i2ert ics ani ' l  ! /o r icf i r ie Yic-r1 ns fo l lor ls :  t ic)

cn-l-l-. '  colrvofi co:'rp:r.s{ st.r.bstt i, l .,ul9 D su.ch tlt.nt

c ] i oc l se  e  ho lo t ro rph . i - *

Dt,"rf l*-r-:1, nlrt"l- Vr-n"'c'

l  1  1 , r1  . ' r  1 r

,1 l'

:r 'c*



i l .  u l-. l i lr P::oposj-'Lio:i.r 1 r ',rc

\'lrU'"rc-.r,:r"c u)*r-:l- a:icl iJi- , ,f\ icl "
*tT r. rl T! . 1 _ , . . 1 - L  , r 1 , ,  - l  I  u  1 _ , 1

{ L r - L I L r ! l L t !

n  . - . 7  A  i r l - t
: r \ . ,  - t -  !  1 - , . . t t  r  _ , . ! v . v 6

l . \ - r - - L  i ! - l - l

IIcncl rJJe \tz.'.re

11  r ^n1n  - . . 1 . . i  n  e  T - f .  , , ? ra
l / !  v l , ' i * . -  u r - u u  o  - r . . r

^',/  -)
I ' ,c.D alr ' l  Df\ . , .=),

{i:c'i; ii 1?.lrn.r|);{)

l i-'1r .- r r er i r'"ri ry
v L  i , ,  r /  - L . r r i . ' )

pr:ove i l- the
a " t l

i i c i t  D=  VY"
a>3-  r

Thc p-roo. l  of  Tir .eo. i ' :nt  J j "s t l tus;  colr tn le-bc,

Coro' ! lc . r l '  1"  Let  -e.c0" bn n c losed" e:m. l - : . - t ic  subr;et  rurcL l lcA

On ? .  f , $ ' t

1y conr,rc):

. I f  c f ( o  o n

c t ion  ?  o"

' l i le 
d-e,j.r"tct

C f :l J-Uf i- l'r1'1'r'",2-'.

Propo : l i t j -

- 1 r n ' l  n : - r n r n b ' i  n r l lt . / r r , L V , . ! $

func-bion oi t  A

har:roiric fun

:]. '-rn.:e o,oelt :ul)i.Jet of A.' jhcn thcrc el: is'bs .9, I ir lni:c oDon. flo'b frcCir
 ./' . " ; i t l t  l )0 ;=D,

AcCIn be i ; \  c1oscd-

Coi i l l [ ]10 ' i ;  su l )$c ' l i  f i tnd

ii0i 'bl-rr.:n (p cnri. i:e

'f ln suclr t i:,at Q'< o

i?roof
' . ' , 'e  l ;e" : in , . " r i t l i .  - i : t lc  1o" l -1or . l i : r l

a :nd :DCI ls  i ln  oxcn su l is .e  t  suc l : .

j lor  l . : iy  r ' . r : i 'educi l l lc  co. l t )o , te : r t  B i

T l t r . r  : lo11ol , 's  cn, t i :L ] , '  f ror . r  - i ; ] r . , , :  i .L tv- . r ic r i tc , :  o : '

:": ,rr- r:r,1i:",r. i ' l  - i .6;s1 l- t , lL ' , l  .

' c  16 : r r r - ' 1 r1 ' r  n , . Lso  1 ; l r c  l l o -o : to : r " -11 r . i . c , , . 111 , '  co ; t v l l i  co - tn : ) , c t  ' J= l , x i l r r f . < t ] . i l t t '

cl o',1,r.i-n Tj, . . " 
C6 gn lti.,i;ir

t ( . - ; - .L

Ur" , -, r,'/fi olr't;n.ln ;r. lunilr: ,i.oltn.i..ti
K"I.T

l"oll-o:rorphiu:.11-;7 conv c:r: a.ncl Vnu Lk.,. l.V]r'. '  " Clc:,r::};;

v l i th  the s 'c l . tc  d

i  n  i ) r * r  ^ ' . '  - i  r .  f i n
.L u I L V-f, r;.) ..; I;I . l" 

t

1-lori.r . iro,n T1:eorcrl 3 a rcsu.l. t  eonccrning t l i l

l1 j ,1o. l1 iC fUnC' l  iO:rg . t ' , i - -1, \  SO'- ic  r :1^6t ' , f ,h  COnl i t - .1-OnS

nnel - . r t ie  su l rs l , ' : t  r  KcrCn a

I e plurisri ] . : lr l :". : . ionic

c; :  t  c : tdr ;  i  ' to  i )  p1t r . r i .s . r i : -

o11 I(,

rc: l i l : :k : I : j l  B : i-r;  n. Stci ' .n sjpacc

c;r i .s 'L ai lc- lc ol  " lV ' .1
L ' i )

thcn o'l;',sigui3flr rry

1;. '. iat ( Dn3i,

o. i .  5  - l , i len

\ .j j i )  . r -$  r "  l iu :^ , ' .c :  i l i , l r

( )o l l)  :-s o. i l .ruri le prl ir . .

t1-',r,. .l"u::.;;c pi:0p e ::t;; ir,t

- i ;ow vtQ ccl::si ' ler 0?1+1=0i]" C f in. l  t l ,re c-i-nsec't f tnal;rf , ig si.r.hsiet ua6rl- l-

clciincr.l i:J;r ll=,'i.yg U'Cnx {o} . -[n i !rc rlil i:l:.ril 'i;]:e fo-.'-l-oi,;in,.,i onc]11 sr.lb*
( ,  \ -  |  r . / , , \ r  r . rr i ' : t -  ' l - t ( r , r , i l ) € . , ' x r ) l  

I r " : l  ( r : - 'Y r  " , Ju  0 r l x {oJ  .The  i l r : r c t i on  l -o ; , ; f  r r f  +  f  i z )
is  t r l .u . l - :Lsr . r l r l r l r ' ;non:Lc o l i r , ' ,x0r i : re , , rcr  { ( i : r , , " r )€ , ' ,xu\ ro , : lu l  ,  q( r )<o1 j .s ;

. l i .u r : - :e  i : r  ^ ' i x l l , l1 ro , . t  ' r . r t f  7 , r : .1 , r ,y l i  a - l ;  t r l c  
' i : c ; ; i l r r r i i i , , , ;  

o l  the  puoof  i le  do_

t lucd that D :l,cl ,Lu:r.to ln B.



i )

i- :r i i: r's r: r:'t i"oir

l-. i-  cl ' . , : :  (; i . t ] ; i  )  x

i lcc rJf i}- lc,).

i'il:t J "bl:'er:e

lcQ , . i !or  a : r

'i; i;lr,e bou.::.dl

iS  i j . j . i  r . ; t l l l )C f

e€2 ts  i l - i : c i : r

l , ;  : i - - l ;  . :o11" oi ;

' Y ,
, . '  :z( i i , ,  so f  (z

roo f  o . l  Prop

.:)

O

rL

.f

].

1l

Qtlll sr.:.r.

{tr.,{ < t.} c:

c:lis'l,i r-r. l.l

,f i :o:i:rt (r,

r;'; 0Q a-l-oi.r

s l: r,i-i.-" c r> :i'i; i-

f ' , 1
Ltil ,T.l-'r.r. ':l

n / l
s  i ; l t r ; t  q l ,

) --ror,l tz(
or: i - t i -on 2

ivtr. )J u I(x{oJ

l )r:cf lr;cc cK 0

i : i : , ; r . i . t -gp11 r l f \ . i )=(, lnl i )X t l

l( r, rT )t- '-x' i l  I l , ' ,1 <,1*f( :r ) i

{)

c t

r.i11 cr.r .ra.r..r1::r -i-,", (? i;.r. 0n-i1 sL'Lch 
,rhir.-i;

u t . : J . ( ' -  .  \ - , \ / : : l : , , J 1 1  J L

- r 'r)eQ ,ire co:i lsj .dor t ire i l i -s'hance:

. '1  
- i ; l re ' , r ' : -d i r r :c 'b i  or r . ' - i l l r r :  iunc ' r , ' j .on

LluO'..1. sj p f-i;f i- s; uiI ]trr-1"16,'-, 
-" 

* .f i .f ff C'L i otf

r v f i l

{ )  de : l :Lne f  ' , ' - l .o i ;A5-2}a : r  . I ron  th

= $ i:.:r.r, i r;. i :tcc Q :' j- l ix {tuL.$ !"rc i l

z)<o ' , , l l le l : r  T €I i .

i r i  co- : - rn . l -o I ( ) .

ol l

I le'rc::e,,-rtr. :s

1,  . " .Col  1o j -u a: lc l  i ; .1 i j -hr . l " r .cht  ;  0 i rh l . rc  l :oro lo1t '  { j : } : 'o l rDl j  o f  Stc j_n

sr) f .c ' :s  r i r td  l i r - rn ;c  "0rL i - rs ,  ,T,  : :c i : re  i )11 j : to i : ; .  l la t l t  ,  )7 l - ( : l -9 i . ;5  )  ,2J.6- ,2?o "

? o T.lJocqlr ie: '  n.nd. j i ,  { ireue:.."t '  ;  f : tyi l jchcs lrr: l ' r1cn uniJ. P,uriy;-cschc:i:

Sr tz  : i i t : r :  ie  i l .qc l ; . ic tc  Ster l - : : : , rc l i : r  i -a . : rn i ,1 i ' , r . - ' l - t ' i i l cc i tc . ' r r . .a . th" , ' r11no

1 4 " o ( t - ! 6 o )  , 1 4 - i . t 3 .

3,  i " l . lornncss r . : lc i  t , " . i . i i r . : :as i : . r l t : : : :  :  ? l . r l  f , : , :y i  problcr l  o11 f i tc in

i jFaco$ v i ' i ;h  ; ;  j - i1r ,n l rLr i - l ; ics , ; . -a t i t "  , i l j .no Z4i ) ( l "9Ro )  ,47*T?_.

4, l l" l i t j r : :nnd.cr : -1tr intro.l .uctlo:: to co:l ' rr, !-c: i  ar:rn.l . . i isj-s j-:r.  sc.,re::n1

rtr :: i.*'l:l- o sl,'f ei1 r; o s t ra.ncl- |Lg 6 6 "

5" I i " i ,o: : i l l r "ct  n. i : , . l  Y, !" .Si-n ;  I ' io lo: : io:rp 'h j -c co: : r r^; : i f , ; i  o l  f l i l r ,ces o: f

r .n : . l . ' ' L ic  c ; ' c ] - , . r , s rBu11o$oc- l . l r . f l : . l J r i r .nce  1o5(1977)  11g l * -?23,

6.  l ; .1?. i . in ie :  I . lo l -o: torphie : lu: :et i -ons r . r ,ncj .  j .ntcqr l , l  rL.prcnarr t" . f  io. , . . , .n

i l i  sc ' /c l : i r . ,J,  cotanlc: :  r71vi-r : ,11. ' [ "o,soSprirr6ln. i : -Yer l -n6,6 19S6rvol"  Io l ]*

7 "  Y"T"Siu.  :  i ivory Stcin sul l t r r r : : ' -e 'Ly ai l i r i 'Ls a ,5 'bt : ln ncl i l i r i rourhood,

In ' ' r . : i .1t"  l lc i t i r .  jB ( t97 ( , ) ,  g9.-1oo.

, : i l l r r .ca COL' i0I l I

Institu-l,e o_[ ]: latirc;ra'ui-cs of Lol,ri:,r i. in,n icrld.c::u,,

l lr i. l l i ic:l i . p? o u.Buelrri.r:R-briior,i lr:t i-n

l '51r

_1- (,r

t :

i - l

( r


